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Selbsttest Logik I: Aussagenlogik
1. Sind die folgenden Zeichenkombinationen wohlgeformt? Wenn ja, so zeichnen Sie den
entsprechenden Strukturbaum. Falls nicht, markieren Sie alle Fehler! Wenn Sie sich unsicher

sind, diskutieren Sie kurz, was fiir und was gegen Wohlgeformtheit spricht.

(a) (pvg)——s1) [1P]
wohlgeformt!
(a) (a) (a)
q S1
@ (®)
(pva) =S

((pv@)——s1)

nicht wohlgeformt: bei Anwendung von
Formregel (b) werden keine Klammern
eingefiihrt.

(C) ————ISAQs [ 1 P]
nicht wohlgeformt: kein Junktor
zwischen ,,r”’ und ,,s”.

(d) (pv—p)v(pA—D) [1P]

mehrere Antwortmdoglichkeiten:
1.) Nicht wohlgeformt, sofern wir uns strikt an die vereinbarten Formregeln (a)-(f) halten, da
keine der Regeln (a)-(e) die Einfiihrung von ,,»/” gestattet, und (f) besagt, dass jede
Zeichenreihe, die nicht durch (a)-(e) konstruiert wurde, nicht wohlgeformt ist. Zudem fehlt
die dulere Klammerung (was allerdings in Ordnung ist, sofern die Ersparnisregel fiir duflere
Klammern gilt)

Man konnte allerdings folgendermaBen fiir Wohlgeformtheit argumentieren:



2.) wohlgeformt, sofern die Ersparnisregel fiir &uBere Klammern gilt und wir ,,v/” als
zusétzlichen Junktor zulassen wollen. Als definierter Junktor dient ,,v/” stets als
,»Abkiirzung” fiir eine gemal (a)-(f) wohlgefomte, komplexere Aussage (siehe Skript S. 29)
—auch wenn keine unserer vereinbarten Formregeln (a)-(f) seine Einfiihrung erlaubt, so
lieBe sich eine solche Regel einfach definieren (z.B. als (d”), in Anlehnung an (d)).

Der Strukturbaum wére dann folgender:

(a) @ (a) (a)

p p p
(b) (b)

—p —p

@ ©

(pv—p) (pA—p)
(d)
(pv—p)V(pA—D)

[4P]

Stellen Sie Wahrheitstafeln fiir folgende Aussagen/ Schliisse auf (Sie brauchen blof3 die
relevanten Spalten einzutragen, konnen die Tafeln aber auch vollstindig ausfiillen!). Geben
Sie den logischen Status der betreffenden Aussage bzw. des Schlusses an und begriinden Sie

Ihr Urteil kurz.
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Der Schluss ist giiltig: In keiner Zeile der Wahrheitstafel ist die Konklusion bei wahren
Pramissen falsch (dquivalent formuliert: Wann immer die Konklusion falsch ist, so ist auch

mindestens eine der Pramissen falsch).



(b) (@—p)—((—=qvp)A(=p——q)) [2P.]

p 4/ @—~p — (=9 Vp A Ep > 9
W W W W W w w f
w f w A4 W w W W
f w f W f f w f f
f f W W W W W W

Die Aussage ist logisch wahr, d.h. wahr unter jeder Interpretation ihrer Aussagevariablen.

(©)r..(pv—p)vs [1P.]

Die Wahrheitstafel eriibrigt sich hier eigentlich: Der Schluss muss giiltig sein, denn eins der
Disjunkte der Konklusion (p\v—p) ist offenkundig logisch wahr. Daher ist auch die

gesamte Disjunktion, also die Konklusion selbst, logisch wahr. Es kann daher nicht der Fall
eintreten, dass die Konklusion bei wahren Priamissen falsch ist. Logische Wahrheit folgt also
aus beliebigem; (man sagt dafiir auch: verum ex quodlibet sequitur; vgl S. 71 im Skript).

(Eine Wahrheitstafel anzufertigen ist natiirlich dennoch kein Fehler!)

(d) (r1—>t)A=(—rvty) [1P.]

I t (rn = t) A = (=1 Voot)
W W W f f W

W f f f W f

f w w f f W
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logisch falsch, d.h. falsch unter jeder Wahrheitswertzuordnung/ in jeder Zeile.

[6P.]
. Uberpriifen Sie folgende Aussagen bzw. Schliisse per Reductio ad absurdum-Methode
vollsténdig (!) auf ihren logischen Status.

(a) (pAD)—=((svr)v(pvs)) [1P.]

b A D=((sVv 1) v (p v s)

@wwf fff f@ f f é logisch wahr




(b) (p—q)—s)—=(p—s) [2P.]

w i fw i f w f f konsistente Zeile erreicht: nicht log. wahr

(p—> q — s) > (p — )

Wi woW
fi w w fw w
f w ff w fw 6 konsistente Zeile erreicht (unabhingig vom
Wahrheitswert von q!): nicht logisch falsch
Daher ist die Aussage kontingent.
() (tvr)—(r—t) [2P.]

t v —> d —>1t

fww f w f f konsistente Zeile erreicht: nicht log. wahr

t v > o —> 1)

W, W A4 W W konsistente Zeile erreicht (unabhidngig vom
f) w Wahrheitswert von t!): nicht log falsch
Daher ist die Aussage kontingent.



4. Beweisen Sie folgende Schliisse/ Theoreme in unserem Kalkiil des natiirlichen Schlieens

S! (Achtung: In der Klausur wird auch verlangt werden, dass Sie die entsprechenden

Strukturbdume zeichnen kénnen!).

(a) —pvs, —svr, r—q .. p—(pAQq)

(1) —pVvs
2) —Svr
) r—q
» @ [p]
) —p
©) s
(7 s
® r
@ q
(10) paq
(1) p—(prq)
(b) pvq, s .. (pvr)As)V(sAq)

(1)  pvq
2 s

»3)  [p]
4) pvr
(5) (pvr)as
6)  ((pvr)As)V(saq)

7 [=p]
® q
9)  snq
(10)  ((pvr)As)v(saq)
(11 ((pvr)As)v(srq)

[2P]

Pram

Pram

Pram
KB-Ann.
(4) DN

(1) (5) DS
(6) DN

(2) (7) DS
(3) (8) MP
(4) (9) KON
KB (4)-(10)

[2P]

Pram

Pram
FU-Ann.

(3) ADD

(2) (4) KON
(5) ADD
FU-Ann.

(1) (7) DS
(2) (8) KON
(9) ADD
FU (3)-(6), (71)-(9)



(¢) =sv(p—q) .. s—>—(pA—q)

(1) —sv(p—9q)
~—P» 2 s
3) s
4 p—q
» S —=(pr—q)
(6)  pr—q
(7 p
®) q
9 —q
(10)  qr—q
(1) =(pA—q)
(12)  s—=(pA—q)

(d) D . =(pAq)V(qVvp)

—» (1) [p]

(2) qvp

(3)  —(pAgv(qvp)
—» @ [-p]

RO TSN

(6)  prq

(7 p

()  pAr—p

9 —(prg)

(10)  —(pAg)v(qvp)

(11)  =(pAg)v(qvp)

[3P.]

Pram
KB-Ann.
(2) DN

(1) (3) DS
IB-Ann.

(5) DN

(6) SIMP
(4) (7) MP
(6) SIMP
(8) (9) KON
IB (5)-(9)
KB (2)-(10)

[3P.]

FU-Ann.

(1) ADD

(2) ADD
FU-Ann.
IB-Ann.

(5) DN

(6) SIMP
(4) (7) KON
IB (5)-(8)
(9) ADD
FU (1)-3), (9-(10)

[10P]



Abschlieend ein paar Anmerkungen:

Bei diesem Selbsttest handelt es sich nicht um eine Probeklausur: eine solche finden Sie auf
der Homepage von Prof. Schurz. Die Aufgaben hier habe ich so zusammengestellt, dass Sie
selbst iiberpriifen konnen, wo Thre Starken und Schwéchen liegen.

Die Angaben zur Punktanzahl dienen eben diesem Zwecke: erreichen Sie insgesamt weniger
als 60%, so sollten Sie dringend das Thema Aussagenlogik wiederholen. Dasselbe gilt fiir
die einzelnen Teilaufgaben: Erreichen Sie bei einer der Teilaufgaben unter 60% empfehle
ich, die entsprechende Passage im Skript nochmals griindlich durchzuarbeiten.

Die hier gestellten Aufgaben sind weder von Prof. Schurz gutgeheifien noch kontrolliert

worden. Riickschliisse auf die Struktur der anstehenden Logikklausur sind daher unzuldssig!

Um eine Vorstellung von der offiziellen Klausur zu bekommen sei erneut auf die

Probeklausur von Prof. Schurz verwiesen.

Ebenso konnen sich Fehler in die Musterlosung eingeschlichen haben, auch wenn ich hoffe,
sie eliminiert zu haben. Falls Thnen Fehler auffallen, bitte ich um eine kurze Email an obige

Adresse. Gleiches gilt, wenn Sie Fragen zu den hier gestellten Aufgaben haben.



